Twierdzenie o liczbach pierwszych

Twierdzenie. Istnieje nieskonczenie wiele liczb
pierwszych.

Dowod twierdzenia

Dowdd nie wprost. Zatdézmy przeciwnie, ze liczb pierwszych
jest tylko skoniczona ilo$¢. Oznaczmy je przez

pll p2/ ey pn'

Stworzmy liczbe

N=p; pz... p.+ 1.

Liczba N przy dzieleniu przez dowolng z liczb p4, p2, ..., Pn
daje reszte 1. Zatem zadna z tych liczb pierwszych nie dzieli
N.

Kazda liczba wieksza od 1 jest albo liczbg pierwszg, albo ma
dzielnik pierwszy q.

Dzielnik g nie moze by¢ zadng z liczb p4, p2, ..., P., PONiewaz
zadna z nich nie dzieli liczby N.




Twierdzenie o liczbach pierwszych

Otrzymujemy wiec liczbe pierwszg q, ktérej nie byto na
naszej rzekomo petnej liscie wszystkich liczb pierwszych.
Jest to sprzecznosc.

Zatem zatozenie o skonczonej liczbie liczb pierwszych jest
fatszywe. Wiec zatem liczb pierwszych jest nieskoficzenie
wiele.

O




